EXERCICIS

LIMITS:
1.- Calcula tots els limits seglients de forma analitica.

a) lim (x*=7x*-10) b) lim (x+x*-10x*) c) lim (4x*>+6x-1) d) lim (-9x* -3x)

2.- Calcula tots els limits seglients de forma directa pero raonant la resposta.

a) lim (—x®*-x*-x) b) lim (x*+6x*-22) c) lim (x-3x%®+5x%) d) lim (x*-5x> +3x*)

3.- Calcula tots els limits seguients de forma analitica.

. X*-3x+4 . Ax* +2x 1+ x+x? Xt ex%-1
a) lim 2 —>2*2 ) jim 2222 c) lim = 2* 2 d) lim =X ~=
xow 2X—6 X0 X" —6X X0 4X" —3X xomn 2X° —X+8

4.- Calcula tots els limits segiients de forma directa perd raonant la resposta.

. =3x*+x-5 . 4x-2 . 54+4x-3x* —x*=x?
a) lim =X X22 ) jim 2 ¢) lim 2E2X=2X x =X
X—>00 X+9 x—>o X* —BX X—>—o0 X® — X

5.- Calcula tots els limits seguients de forma analitica.

2 2 2 4
X=X ., X°—-2x-8 . 3X° +6x L =XT+X
a) lim = b) lim 2 —<X~° _oX X d) Iim 2%

x>l x% -1 x>2 x> X +6 x>0 %% —x% +2X x> X +1

6.- Calcula tots els limits seguents de forma analitica.

. x? —2x . 3x+Vx2+4-1 o Ax*t + X3+ 3x ox* +1
a) lim ——— b) Iim ———M— c) lim —_— _—
X—>00 1-Xx X—® BEx+1 X—>0 X° + X X—>00 X

7.- Calcula tots els limits seguents de forma directa perd raonant la resposta.

JIx -2 JOX2 + 4 +3x X —=x3 X

a) lim b) Iim c) Iim d) lim

X—>00 /XZ —4 X—>0 1-5x X—0 fx3 +X X—>00 ¢3X3 X

8.- Calcula tots els limits segiients de forma analitica.

a) lim (\/4x2+x—x) b) lim (x—\/x_+1) c) lim (2x—,f1+4x2) d) lim (\/x2+1—\/x2+x)

X—0 X—0 X—0 X—00

9.- Prova de calcular tots els limits seglients de forma directa perd raonant la resposta.

a) Iim (m—xz) b) lim (4x2+3—&)

X—0 X—0
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10.- Calcula tots els limits seglients de forma analitica.

Ix -1 x—3 x —Ix X% + X

a) lim — b) Ilim c) lim d) lim

2 [ ——
x>l X°—3X+2 x—3 /XZ_X+3_X x—0 \K‘FX x—>-1 X + ¢X2+X+1

11.- Calcula tots els limits seglients de forma analitica.

2 2x-1 X+1 3 \X _ X
a) lim [ 11X+ X0 b) lim [ —X— ¢ lim| 2% d) lim [ 2=X
X—>00 X x—o | X 4+1 X—>00 X X—>0 3 —X

CONTINUITAT:

1.- Estudia la continuitat de les funcions segiients. Indica quin tipus de discontinuitat és i els intervals de
continuitat.

2x* +3x -2 we !
-1 2 _
a) f(x):):(g_1 b) g(x)= 2>é 5x +2 12 ¢) 1(x) = Jax_8
3 T2
. 0 si x<0
L -
d) h(x):{Sx si xeR-{0} ¢ f(x)=):(+;9 f) f(x) =<sinx siOstg
0 si x=0
. T
; S|X>E

Ix+1  si —2<x<1
h) f(x)=1{x si 1<x<2 i) f(x)=In(x*-1)
—X+4 si 2<x<3

|8-x| six<5

Ln € six>5

g)f(X)={

e six<-1
) J4—x 4 _x? 2x+1 Ssi—1l<x<3
i) f(x)= k) f(x) =, 5—— N f(x)=1, _
X X +2X X°—=2X+4 si 3<x<5
J2x -6 Six>5
x? |
——— six<1 og(5+x) six<-2
log (x+4) six<O0 x? -2x Xg( )
m) f(x)= n)f(x)=<2x-3 si 1<x<2 o) f(x)=4=-1 si—2<x<4
e O N I ) (=13
X X"-9 sl x>2 5-x six>4
2
X°-3x+2 .
N L —— six#2 . . .
2.- Calcula el valor de k perqué la funcié f(x): X—2 sigui continua.
k six=2
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x> +x®+x+a
x—1
continua en el valor de f(1).

3.- Lafuncié f(x)=

3
4.- Per qué la funci6 f(x) = X+2—2X1+1
X2 +

5.- Per qué la funcié f(x)= 3 és discontinua en x = 0?
X

no és continua en x = 1. Troba el valor de a perqueé la funci6 sigui

és continua en (—oo, +0)?

6.- Doneu un exemple de funci6 y =f(x) que verifiqui Il’ngf(x) = 400,

7.- Calculeu els valors de a i b per tal que la funcié f(x)

2

8.- Calculeu els valors de k que fan que f(x) =

(kx +‘I)2

9.- Busqueu els punts de discontinuitat de la funcié f(x)

10.- Doneu un exemple de funcié no constant i continua

=a+b-e™ verifiqui limf(x)=2if(0)=4.

X—0

tingui limit 2 quan x— oc.

_ox+1
X2 —2x+1

per a tot x que verifiqui limf(x)=3.

X—>0

3x2+2x+1si x<0

11.- Estudieu la continuitat de la funcié f(x)=11+5x
4x+3

1

si0<x<1.
si1<x

1 . -
estudieu la continuitat en x = 1.

12.- Donada la funcié f(x)=<x-1 Inx
1 six=1
. - . si x<0
13.- Estudieu la continuitat de la funcié f(x)=1<e* +1
x?+1 six>0
x?-25
\ —— six#5 . . .
14.- Quan ha de valer a perqué f(x) ={ x— sigui sempre continua?
a six=5

x~(|nx)2 |
(x-1)

perqué sigui continua en l'interval [0, «)?

15.- Donada la funcié f(x)=

16.- Quin hauria de ser el valor d’ f(~1) perqué la funcié f(x) =3+ (x + 1)L1 sigui sempre continua?
X +

x2 +

17.- Calcula el valor d'a i b perqué la funcié f(x)=11+bx

es pot assignar algun valor a f(x) en els punts de discontinuitat

2x+a six<-2
si—2 < x <0 sigui continua.

X+a si0<x
a(x—1° six<0
18.- Trobeu aib perqué la funci6 f(x)={vb+2x si 0 < x <4 sigui continua.

X+a

six>4
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T. BOLZANO:

1.- Determina almenys una solucio de I'equacio 3x> +x? +1 amb precisio de décima.

2 —
X 21 =0 no se li pot aplicar el teorema de Bolzano en l'interval [0, 4]?

2.- Per qué en aquesta equacié

3.- Demostra que aquesta equacié x* +x—6 =0 té almenys una solucié en l'interval [-2, 2].

4.- Digues un interval d’amplitud 1 dintre del qual creguis que 'equacié x* —5x —1 tingui almenys una solucio.

5.- En quin dels intervals de sota no se li pot aplicar el teorema de Bolzano a I'equacié f(x) = :—_22 =0
- X
a) 0, 4( b) 15, 10 c)]-6, Of c) -1, 1]
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SOLUCIONS

LIMITS:

1.- a) 0, b) o, €) o0, d) — o0.

2.- a) ©, b) —o, ¢) w0, d) .
3.-a)w, b)4,c)0,d) - .
4.-a)—x,b)0,c) o d)-1/2.
5.-a) 1/3, b) -6/11, ¢) -3, d) - 2.
6.-a) -1, b) 4/5,c) 0, d) .
7.-a)0, b)-6/5, c) -, d) 0.
8.-a) o, b)x, )0, d)-0,5.
9.-a) — o, b) w.

10.- a) -0,5, b) -6, ¢) -1, d) -2.
11.-a)e? b) e, c) 1, d) .

CONTINUITAT:
1) a)Dldesalten x=-1iDE en x=1, b) DI de salt x= 2 i DE en x= 1/2, ¢) DI de domini en x= 2, d) DI de salt en x=0, e) DE en x=-3, f)
DI de salt en x=11/2, g) DI de salt en x=5, h) DI de salten x=1 i DI de domini en x=-1), i) DI de domini en x=- 1ix= 1, j) DI de domini en
x= 41Dl de salt en x= 0, k) DI de domini en x= 4 i DI de salt en x=0, |) en x=1 no 3 discont., en x=3 3 DE puntual, en x=5 3 DI de salt finit,
m) en x=—4 3 DI de domini, en x= 0 3 DI de salt =, n) en x= 0 3 DE puntual, en x= 1 no 3 cap DE de salt finit, en x=3 3 DI de domini, en
x=3 3 DI de domini, 0) en x=-5 3 DI de domini, en x=-2 3 DI de salt finit, en x=4 3 DI de salt finit, en x= 4 no 3 cap discont.
2.- k=1.
3-a=-3
4.- Perqué sempre x*+1x0.
5.- Perqueé lim f(x) = lim f(x) .

1
(x-5)
7-a=2ib=2
8.-k==%1.
9.-x=1.

_3%°-1

10.- per ex. f(x)="5—.
x*+1
11.- Dl de salt finiten x = 1.
12.- DE puntual ja que Ixirnf(x)z—%

13.- DI de salt finit en x = 0.
14.-a=0

15.- si; quan f(1)=1i f(0)=0
16.- f(-1)=3
17.-a=11ib=0.
18.-a=-1ib=1

6.- f(x)=

T. BOLZANO:

1.- per exemple, 1-1, O[.

2.- pg té una discont. dins de l'interval; en x=2.
3.- pq f(-2)<0 if(2)>0.

4.- per exemple: 11, 2[.

5.-aic.
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